LOGIKA MATEMATYCZNA (5) — 27X12013
I rok Jezykoznawstwa i Nauk o Informacji UAM

1 System zalozeniowy KRZ
1.1 Reguly pierwotne

Reguta dotqczania koniunkcji DK: S g Reguta opuszczania koniunkcji OK: O‘—(/;B ‘Xgﬁ

Reguta dolqczania alternatywy DA: ;5 ai\/ﬁ Reguta opuszczania alternatywy OA: O‘vﬁo; :ﬁ O‘Vfé m—
Reguta dolaczania réwnowaznosci DR: % Reguta opuszczania réwnowaznosci OR: % gji
Reguta kontrapozycji RK: ﬁgf_’;ﬁ Reguta odrywania RO: ‘1_"#

1.2 Dowody zalozeniowe wprost

Dowodem zatozeniowym wprost formuty o postaci a1 — (a2 — (a3 — ... = (a, — ). ..)) jest ciag formut zaczynajacy si¢ od
zatozen o, o, a3, . . ., Gy, po ktérych nastepuja formuty (kolejne kroki dowodu), na dotaczenie ktérych pozwalaja przyjete reguty,
a konczacy si¢ formuta 3.

Krokami dowodowymi moga by¢ tez wcze$niej udowodnione formuty. Reguta jest regula wyprowadzalng (wtérng),
gdy formuta @1 — (g — (a3 = ... = (@, — B)...)) ma dowdd. Réwniez z regut wtérnych mozna korzysta¢ w krokach
dowodowych.

x1,02,03,...,n

1.3 Dowody zalozeniowe nie wprost

Dowodem zatozeniowym nie wprost formuty o postaci oy — (ag — (a3 — ... = (@, — 8)...)) jest ciag formut zaczynajacy
si¢ od zatoZeri aq,as, s, ..., q, oraz zatoZenia dowodu nie wprost —f3, po ktérych nastgpuja formuty (kolejne kroki dowodu),
na dolaczenie ktérych pozwalaja przyjete reguly oraz wczesniej udowodnione formuly. Dowdd taki uznajemy za zakonczony, gdy
otrzymamy w nim par¢ formut wzajem sprzecznych.

1.4 Dodatkowe zatozenia dowodu

Reguta wprowadzania implikacji. Czynimy w dowodzie dodatkowe zatoZenie «. Jesli z zatozenia o (oraz wczeSniejszych krokow
dowodu) mozemy wyprowadzi¢ formutg 3, to do dowodu wolno wiaczy¢ formute a« — B. Z krokéw wyprowadzenia 3 z « nie
wolno korzystaé poza tym wyprowadzeniem.

1.5 Sprzeczne zbiory formul

Zbiér formut {ay, ag, ag, . . ., ap } jest sprzeczny, gdy z jego elementéw wyprowadzié¢ mozna parg formut wzajem sprzecznych.

1.6 Twierdzenie o pelnosci systemu zalozeniowego KRZ

Tezq systemu zatozeniowego KRZ jest kazda formuta, ktéra posiada dowdd zatozeniowy. Twierdzenie o petnosci systemu zatoze-
niowego KRZ glosi, ze zbior tez pokrywa si¢ ze zbiorem tautologii KRZ.

2 Zadanie domowe

1. Przeczytaj slajdy 28—44 z prezentacji Dowody zatozeniowe w KRZ.
2. Rozwiaz (w kajecie) zadania 33-38 z Cwiczeri z logiki.

3. Pisemnie (termin: 4 grudnia 2013, godz. 15:20). Rozwiaz dwa zadania ze slajdu 67 w prezentacji Semantyka KRZ:
http://logic.amu.edu.pl/images/b/b8/Logmatzim01x.pdf
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