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Czyli o tautologiach, kontrtautologiach i zbiorach zdan
semantycznie niesprzecznych
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CO WIEM Z DRZEWA?

OTWARTA GALAZ -

wartosciowanie, przy ktorym formuta w
korzeniu jest prawdziwa.

WSZYSTKIE GALEZIE ZAMKNIETE —
nie istnieje wartosciowanie, dla ktorego

formuta w korzeniu jest prawdziwa stgd jest
oha zawsze fatszywa

MIN. JEDNA GAtAZ OTWARTA —

istnieje wartosciowanie, dla ktorego formuta
w korzeniu jest prawdziwa
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PO CO DRZEWA?

M.in. by stwierdzic:
Czy dana formuta jest tautologig

lub kontrtautologia {\
Czy dany zbioér formut jes

semantycznie niesprzeczyny /‘

Czy wniosek aby na pewno wynika
Z przestanek

Ktora to wiedza jest bardzo
przydatna w sciganiu przestepcow z
PRL.
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DYALS

W nocy ujeto kilkunastu
groznych przestepcow.

Udato sie ich przestuchac tylko
pobieznie.

Na podstawie ich zeznan nalezy
ustali¢, czy nalezg do gangu

Perfidnych Rozbdjnikow
Logicznych.

Wiadomo, ze ich wypowiedzi
wyrozniajg sie specyficzna
konstrukcja logiczna.

Nalezg do trzech typow.
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TYP 1 — ANTYTAUTOLOGIK=ZEOSEIWY
Nigdy nie wypowiada zdan,
ktérych schematy nazywanych
TAUTOLOGIAML.

,Formuta rachunku zdan jest tautologig

tego dziatu logiki zawsze i tylko wtedy,
gdy jest schematem zdan wytacznie
prawdziwych”

(Stanosz 1985)
Innymi stowy:
Gdy przy kazdym wartosciowaniu
otrzymujemy zdanie prawdziwe.
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ZADANIE

Nalezy udowodni¢, ze przestuchiwane
osoby nalezg do typu 1.

Trzeba wiec pokazac, ze wypowiadane
przez nich zdania nie sg schematami
tautologii.

Jak to zrobic?

Oczywiscie przy pomocy drzew
semantycznych.
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PODEJRZANY 3=

Skoro jezeli wczoraj gratem w
pokera lub bytem w kinie to nie
jest tak, ze napadtem na bank,
wiec nie gratem w pokera i bytem
w kinie lub napadtem na bank.

((pVa) = =r)) 2((=pAq)Vr)

Whiosek: Natychmiast aresztowac!
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PODEJRZANY 2=

Skoro, jezeli wczoraj napadtem na
bank to jestem przestepca lub
! bytem w ztym czasie w ztym
. miejscu, to jezeli jestem
przestepcy i bytem w ztym czasie

w ztym miejscu, to nie jest
prawdga, ze napadtem wczoraj na
bank.

((p=>(aVr)) 2> ((aAr) >-p)
Whiosek: Uwiezi¢ natychmiast!
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PODSUMUJIMY

Aby udowodni¢ niewinnos¢, a wiec dowies¢, ze
schemat badanego zdania jest tautologia
czynimy, co nastepuje:
Zaktadamy, ze schemat ten nie jest tautologia a
wiec

Ze istnieje warto$ciowanie, przy ktédrym jest on
fatszywy, stgd

Zaprzeczony schemat umieszczamy w pniu
drzewa a nastepnie

Sprawdzamy, czy zamkng sie wszystkie gatezie
Jezeli TAK — badany schemat jest tautologia
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PODSUMUJIMY

Taki sposéb dowodzenia nazywamy dowodem
apagogicznym

innymi stowy: dowodem nie wprost.
Opiera sie on na prawdzie starej jak swiat:
pV - p.

Zatem jesli chce dowiesc, ze p, to wystarczy
wykluczyc, ze - p.

| tak wtasnie czynimy ©: Udowadniajgc, ze schemat danej
formuty jest tautologiq po prostu wykluczamy, ze nig nie jest.
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TYP 2 — KONTRTAUTOLOGIK=POSPOLITY

Jego cecha charakterystyczng jest
wypowiadanie zdan bedacych
wytacznie schematami
kontrtautologii.

,Formuty, ktore przy kazdym
wartosciowaniu przyjmujg wartos¢ O
nazywamy kontrtautologiami KRZ.”

(Pogonowski 2008)

Innymi stowy: gdy przy zadnym z
podstawien nie otrzymujemy formuty
prawdziwej.

www.logic.amu.edu.pl




Jak go rozgryzc?
/nOw apagogicznie, czyli

Zaktadamy, ze badana formuta
jest prawdziwa.

Budujemy drzewo semantyczne.

Jak wszystkie gatezie sie zamkna
— podejrzanego nalezy uwiezi¢ —
wypowiedziane przez niego
zdanie miato schemat
kontrtautologii.
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PODEJRZANY 4=

Nie zabijam zupetnie niewinnych
staruszek lub kradne dzieciom lizaki,
zawsze i tylko wtedy gdy nie jest
prawdg, ze skoro zabijam niewinne
staruszki (Swiec¢ Panie nad ich dusz3)
to kradne dzieciom lizaki.

(~pVa)=-(p—>a)
Whiosek: Winny! Skazac natychmiast!
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PODSUMUJIMY

Wiemy:
Co to jest TAUTOLOGIA
Co to jest KONTRTAUTOLOGIA

Co to jest DOWOD APAGOGICZNY
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PODSUMUJIMY

Umiemy (przy pomocy drzew semantycznych):

nie wprost dowies¢, ze schemat zdania jest
tautologia

nie wprost dowies¢, ze schemat zdania jest
kontrtautologia
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ZA TYDZIEN

Sprawdzimy, czy policja potrafi wycigga¢ wifasciwe
whnioski z dostepnych przestanek,

4]
o wnioskowaniach logicznych stow kilka.
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