POSZUKIWANY/POSZUKIWANA

Czyli o tautologi  zbiorach zdarn

rzecznych




DYAIS

W nocy ujeto kilkunastu
groznych przestepcow.

Udato sie ich przestuchac tylko
pobieznie.

Na podstawie ich zeznan nalezy
ustali¢, czy nalezg do gangu
Perfidnych Rozbdjnikow
Logicznych.

Wiadomo, ze ich wypowiedzi
wyrozniajg sie specyficzng
konstrukcjg logiczna.

Nalezg do trzech typow.
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TYP 1 — ANTYTAUTOLOGIK ZEOSEIWY
Nigdy nie wypowiada zdan,
ktérych schematy nazywanych
TAUTOLOGIAMI.

,Formuta rachunku zdan jest tautologiq
tego dziatu logiki zawsze i tylko wtedy,
gdy jest schematem zdan wytgcznie
prawdziwych”

(Stanosz 1985)
Innymi stowy:
Gdy przy kazdym wartosciowaniu
otrzymujemy zdanie prawdziwe.
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ZADANIE

Nalezy udowodnié, ze przestuchiwane
osoby nalezg do typu 1.

Trzeba wiec pokazac, ze wypowiadane
przez nich zdania nie sg schematami
tautologii.

Jak to zrobic?

Oczywiscie przy pomocy drzew
semantycznych.
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PODEJRZANY 1

Skoro jezeli wczoraj gratem w
pokera lub bytem w kinie to nie
jest tak, ze napadtem na bank,
wiec nie gratem w pokera i bytem
w kinie lub napadtem na bank.

((pVa) = =r)) 2>((=pAq)Vr)

Whiosek: Natychmiast aresztowac!
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PODEJRZANY 2 =

Skoro, jezeli wczoraj napadtem na
bank to jestem przestepca lub

! bytem w ztym czasie w ztym

¢ miejscu, to jezeli jestem

przestepcy i bytem w ztym czasie
w ztym miejscu, to nie jest

prawdga, ze napadtem wczoraj na

bank.

(p=2(qVr)) 2((aAr) ->-p)
Whiosek: Uwiezic natychmiast!
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PODEJRZANY 3 -

Skoro policja przestuchuje tylko
przestepcow i nie jest prawdg, ze ja
jestem przestepcy lub, ze mam w
domu czarnego kota, to jednoczesnie
policja przestuchuje tylko
przestepcow i ja jestem przestepcy, a
rownoczesnie jestem wtascicielem
czarnego kota.

(PA =(qV'r)) 2((pA a)Ar)
Whiosek: Oj, chyba jednak winny.
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PODSUMUIMY

Aby udowodni¢ niewinnos¢, a wiec dowiesc, ze
schemat badanego zdania jest tautologia
czynimy, co nastepuje:
Zaktadamy, ze schemat ten nie jest tautologia a
wiec
Ze istnieje warto$ciowanie, przy ktérym jest on
fatszywy, stqgd

Zaprzeczony schemat umieszczamy w pniu
drzewa a nastepnie

Sprawdzamy, czy zamkng sie wszystkie gatezie
Jezeli TAK — badany schemat jest tautologia
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PODSUMUIMY

Taki sposob dowodzenia nazywamy dowodem
apagogicznym

innymi stowy: dowodem nie wprost.
Opiera sie on na prawdzie starej jak Swiat:
pV - p.
Zatem jesli chce dowiesc, ze p, to wystarczy
wykluczyg, ze - p.

| tak wfasnie czynimy ©: Udowadniajgc, ze schemat danej
formuty jest tautologig po prostu wykluczamy, ze niq nie jest.
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TYP 2 — KONTRTAUTOLOGIK POSPOLITY

4 Jego cechg charakterystyczng jest
wypowiadanie zdan bedacych

wytacznie schematami
kontrtautologii.
,Formuty, ktore przy kazdym

wartosciowaniu przyjmujg wartos¢ O
nazywamy kontrtautologiami KRZ.”
(Pogonowski 2008)

Innymi sfowy: gdy przy zadnym z
podstawien nie otrzymujemy formuty
prawdziwe;j.
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Jak go rozgryzc?

/nOw apagogicznie, czyli
Zaktadamy, ze badana formuta
jest prawdziwa.

Budujemy drzewo semantyczne.
Jak wszystkie gatezie sie zamkna
— podejrzanego nalezy uwiezi¢ —
wypowiedziane przez niego

zdanie miato schemat
kontrtautologii.
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PODEJRZANY 4 =

Nie zabijam zupetnie niewinnych
staruszek lub kradne dzieciom lizaki,
zawsze i tylko wtedy gdy nie jest
prawdg, ze skoro zabijam niewinne
staruszki (Swie¢ Panie nad ich duszg)
to kradne dzieciom lizaki.

(=pVa)=-(p—>a)
Whiosek: Winny! Skazac natychmiast!
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PODEJRZANY 5

Jednoznacznie jest tak, ze jezeli mam
plecy w Patacu Prezydenckim to mnie
nie aresztujecie i rownoczeshie nie
kupicie sobie nhowych samochodow i
rownoczesnie skoro kupicie sobie
nowe samochody i nie mam plecow
w Patacu Prezydenckim, to mnie
aresztujecie. O IE biedny,
nieszczesliwy...

(Pp=2>-a)A=-r)Allr A-p) =2 q)

Whiosek: Niewinny! Zwolnic
natychmiast. Byc moze ma plecy...
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PODEJRZANY 6

Mo6j wyglad jest efektem dziatan policji
lub miatem wczoraj bardzo grozny
wypadek, zawsze i wytgcznie wtedy gdy
skoro jezeli moj wyglad jest efektem
dziatan policji, to miatem wczoraj
grozny wypadek, wiec miatem wczoraj
grozny wypadek. Tak czy siak — mocno
jestem poobijany.

(pVa)=(p—>q)—>q)

Whiosek: Niewinny! Zwolnic! Odwiezc do lekarza.

www.logic.amu.edu.pl



TYP 3 — SPRZECZNIK WREDNAWY

Ten typ jest bardziej rozmowny.
Wypowiada zazwyczaj kilka zdan. Ich
cechg jest to, ze stanowig zbior zdan
semantycznie sprzecznych.

Zbior zdan semantycznie sprzecznych
— zbior takich zdan, dla ktorych nie
istnieje takie wartosciowanie, ze
wszystkie te zdania sg rownoczesnie
prawdziwe.
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TYP 3 — SPRZECZNIK WREDNAWY

Jak sobie z nim poradzic?

Oczywiscie apagogicznie, czyli nie
wprost. A doktadniej:

Zaktadamy niewinnosc, czyli, ze
wszystkie zdania sg prawdziwe

Wopisujemy je w korzeniu (0.1,0.2 ...)
Jezeli wszystkie gatezie sie

zamkng — zbior zdan jest
semantycznie sprzeczny, a

podejrzany winny.
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PODEJRZANY 7/

Jestem Smiertelnie przerazony tym, co sie
dzieje, zatem nie moze byc tak, ze z zimng
krwig zabitem dwoch umiesnionych
facetow Ilub ze nie okradtem banku.
Naprawde bardzo sie boje. Skoro zatem
okradtem bank, to na pewno rowniez
zabitem dwoch umiesnionych ochroniarzy
ptci meskiej.

{(p=>-(qV-=r)p;(r>a0a)}

Whiosek: Przeczy sam sobie. Uwiezic
natychmiast.
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PODEJRZANY 8

Wspierajagcym zorganizowang przestepczosc
byt Marszatek lub Prezydent. Przewodniczacy
wspierat zorganizowang przestepczosé, o ile
Prezydent wspierat. Prymas wspierat, jesli
Marszatek wspierat. Ale przeciez — na litosc
boskg — ani Prymas, ani Przewodniczacy nie
wspierali nigdy przenigdy zorganizowanej
przestepczosci.

{pVa)s(g=>r),(p>s)(=sA-r)

Whiosek: Nie dosc, ze bezczelny, to jeszcze
winny. Uwiezic¢ na dfugie lata!
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NA KONIEC

Nastepni  podejrzani  zostali  juz
przestuchani przez pewnego
detektywa. Whioski zostaty
wyciggniete.

Waszym zadaniem jest udowodnic, ze
wnioski te s3 prawdziwe i jedynie
stuszne.

www.logic.amu.edu.pl



TYP: ANTYTAUTOLOGIKUS

Werdykt: NIEWINNY

(zatem schemat wypowiedzianego przez
niego zdania jest tautologig)

)( Zeznanie:

Skoro jest tak, ze nie porywam pieknych
brunetek lub nie porywam tez blondynek i
rownoczesnie porywam piekne brunetki,
to z cata pewnoscig nie porywam
blondynek.

(-pV-09)Ap)>-0q)
Werdykt jest POPRAWNY.
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TYP: KONTRTAUTOLOGIKUS

Werdykt: WINNY

(zatem schemat wypowiedzianego przez
niego zdania jest kontrtautologia)

Zeznanie:

Mam przyjaciot w Komedzie Gtowniej
Policji lub w Ministerstwie Sprawiedliwosci,
zawsze i tylko wtedy gdy skoro, jezeli mam
przyjaciot w KGP, to mam ich w MS, to mam
tez przyjaciot W Ministerstwie
Sprawiedliwosci.

(pV a)=((p—>a) > a)
Werdykt jest NIEPOPRAWNY.
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TYP SPRZECZNIK

Werdykt: NIEWINNY

(zatem wypowiedziane przez niego zdania nie s3
semantycznie sprzeczne)

Zeznanie:

Skoro nie jestem szefem gangu to odpowiadam
tylko czesciowo za wszystkie to okropnosci.
Jezeli z kolei jestem szefem gangu, to mam
najwiekszy udziat w zyskach. A (powiem Wam w
tajemnicy) jestem szefem gangu. Jednak nie
mam najwiekszego udziatu w zyskach lub
nieprawdg jest, ze tylko czesciowo odpowiadam
za te wszystkie okropnosci.

{=p=2>as(p=>rhp(=rV-a)
Werdykt jest POPRAWNY.
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PODSUMUIMY

Wiemy:
Co to jest TAUTOLOGIA
Co to jest KONTRTAUTOLOGIA
Co to jest DOWOD APAGOGICZNY
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PODSUMUIMY

Umiemy (przy pomocy drzew semantycznych):

nie wprost dowiesc¢, ze schemat zdania jest
tautologia

nie wprost dowiesc¢, ze schemat zdania jest
kontrtautologia
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ZA TYDZIEN

Sprawdzimy, czy policja potrafi wycigga¢ witasciwe
whnioski z dostepnych przestanek,

4V
o wnioskowaniach logicznych stow kilka.
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